
III Последовательности

3) последовательность приближенных значений числа π с точностью
до 10−n по недостатку;

4) последовательность степеней числа 2 с натуральными показателями;

5) последовательность натуральных чисел, являющихся произведени-
ями двух соседних простых чисел: 2,6,15,35,77, . . . ;

6) последовательность чисел, обратных простым числам;

7) an = 2n− 3;

8) an = n2 − 2;

9) an = (−1)n+1;

10) an = (−1)n
n

;

11) an = n2 − 5n;
12) an =

[√
2
]n
, [ ]—обозначение целой части числа;

13) an =
[
1+

√
5

2

]n
;

14) an = C2n+1, где C
k
n—число сочетаний из n по k;

15) a1 = 10; an+1 = an − 3;

16) a1 = 81; an+1 = − an
3
;

17) a1 = 0; an+1 = 2an − 1;

18) a1 = 2; an+1 = an + (−1)n;
19) a1 = 1; an+1 = an · (n+ 1)(−1)n;

20) a1 = 0; a2 = 1; an+2 = an+1 − an;
21) a1 = 0; a2 = 1; an+2 = an+1 · an + 1;

22) a1 = 1
2
; a2 = 1; an+2 = an+1 + 2an;

23) a1 = 3; a2 = −3; an+2 = an+1 + 2an;
24) a1 = 1; a2 = 5; an+2 = an+1 + 2an.

8. Найдите сумму бесконечно убывающей геометрической прогрессии.

1) 1+ 1
2

+ 1
22

+ . . . ;

2) 1− 1
3

+ 1
32

− 1
33

+ . . . ;

3) 3
4

+ 3
8

+ 3
16

+ . . . ;

4) 3
3

+ 5
32

+ 9
33

+ . . . + 1+ 2n

3n
+ . . . .

Решаем вместе
Обратить дробь a в обыкновенную. a = 2,3(12) = 2,312121212 . . . .
Запишем равенство:

a = 2,3+ 0,012+ 0,00012+ . . . = 2,3+ 0,012 (1+ 0,01+ 0,012 + . . .).
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Рост последовательности §4

В скобках стоит бесконечно убывающая геометрическая про-
грессия со знаменателем q = 0,01. Применяем формулу:

a = 2+ 3

10
+ 12

1000
· 1

0,99
= 2+ 3

10
+ 4

10 · 33 = 2+ 103

330
= 763

330
.

9. Обратите периодическую дробь в обыкновенную.

1) 0,66 . . . ;

2) 2,1333 . . . ;

3) 0,5242424 . . . ;

4) 2,0090909 . . ..

Решаем вместе
Пусть банк начисляет ежемесячно 5% и добавляет доход во вклад.
Через сколько месяцев вклад удвоится?

Мы приходим к уравнению A1,05n = 2A, т. е. 1,05n = 2. Такого
рода уравнения называют показательными—мы ищем показатель
степени n при условии 1,05n = 2. На самом деле, так как число n
должно быть целым, то мы ищем наименьшее натуральное число n,
при котором 1,05n станет больше (или равным) числу 2. На этот
вопрос легко ответить с помощью простейшего калькулятора, введя
в него число 1, затем множитель 1,05 и нажимая на клавишу
умножения, пока не получится число, большее двух. В нашем
случае (p = 5%) получится n = 15 (1,0114 ≈ 1,98, 1,0115 ≈ 2,08).

10. Задачи из задачника Е. Пржевальского для российских школ
(1870 г. издания).
1) Во что обратится капитал в 46670 рублей через 13 лет, считая по

4 1
2
% в год?

2) Сколько следует положить в банк под 4% годовых, чтобы через
12 лет получить капитал в 25000 рублей?

3) Отец положил в банк своему сыну, при его рождении, капи-
тал в 3000 рублей, который к совершеннолетию сына равнялся
8357 руб. 89 коп.; под какие проценты был положен капитал?

4) Через сколько лет удвоится капитал, отданный в рост под 6%
годовых?

5) По сколько процентов должен быть отдан капитал в рост, чтобы
он через 28 лет утроился?

6) Как велики должны быть проценты, чтобы капитал 17840 рублей,
отданный по этим процентам, через 10 лет равнялся капиталу,
который получится через 7 лет при капитале в 25000 рублей,
отданном в рост под 4% годовых?
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